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Matriz Diagonal — M.D.

E uma matriz quadrada, A, de ordem n, onde:

aijj =0 sel #j

An: a; #0 sei=j
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Poténcia de M.D.

Use o symbolab para verificar

SeA:(Z) (3)]=>A2— 202 302
A2 =A.A

=[5 3l
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Poténcia de M.D.

Use o symbolab para verificar

SeAzl(Z) (3)]=>A3=[203 303
A3 = A%. A
4 0112 O
Agzlo 9]'[0 3]

A% = g 207]




Poténcia de M.D.

Use o symbolab para verificar

SeAzl(z) (3)]=>Ak=[20k
Ak_Ak 1A

_ [2%1 2 0

_[ 0 3’< 1] [0 3]
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Poténcia de Qualguer

Use o symbolab para verificar

2 —1

Se A4 = [4 X ] — (7)A2 _ [22 (_1)2

42 32

_[4 _1] [ ]
_[20 ]

Nao vale aregra !!!




Autovalor e Autovetor

Sejam A uma matriz n X n, v um vetor ndo-nulo de B", e A um escalar. Se a
equacio vetorial

Av=>-  (com v #0) (8.10)

for valida, diremos que v &€ um autovetor e que A &€ um autovalor da matriz A.
Diremos, mais precisamente, que v é um autovetor de A associado ao autovalor A.

Atencdo: v é um vetor,ou seja,v="V = [Vi2 - Vin]t



Equacédo caracteristica
Polindbmio caracteristico

Teorema
Seja A uma matriz n x n. Um escalar A serd um autovalor de A se e somente se

satisfizer a relagdao det(A — AI) = 0.

A equacio det(A — zI) = 0, onde = & uma “incognita” escalar, é chamada a
equacao caracteristica da matriz A. O teorema acima diz que os antovalores
de uma matriz sio exatamente as solugoes de sua equacao caracteristica.

Pode-se demonstrar que, se 4 for uma matriz n x n, entao det(4 — zI) serd um
" A, " v & I & 5 " & 8
polindmio de grau n na variavel z. Este é chamado o polindémio caracteristico

de A. Denota-se o polindémio caracteristico de A por py(zx).




Exemplo L}

Encontre o polindbmio caracteristico da matriz:

- 3




Exemplo L}

Encontre o polindbmio caracteristico da matriz:

A=t 3




Exercicio L J

Encontre o polindbmio caracteristico da matriz:

(2 0 O]
A=11 2 1
-1 0 1.




Propriedades /

Se A é uma matriz n x n triangular (superior ou inferior), entdo seus autovalores
sdo dados pelas entradas em sua diagonal principal.

Recorde que o polindmio caracteristico de uma matriz n X n € umn polinémio
de grau n, e que suas raizes sido os autovalores da matriz em questao. Assim,
uma matriz de tamanho n x n tera exatamente n autovalores, se contarmos os
autovalores complexos e as multiplicidades. Isso decorre do “teorema fundamental
da algebra”, que diz que todo polinémio de grau n tem exatamente n raizes (se
contarmos as multiplicidades e as raizes complexas).



