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Aula 3 — 2° bim.

1. Revisao da aula 4- vetores;
2. Estudo vetorial dareta;
Equacoes: Vetorial, paramétrica e simétrica
Retas no R?2e R3
Angulo entre retas



Equacao Vetorial da Reta

—’
Seja r uma reta que passa pelo ponto A e tem a diregdo de um vetor ndio nulo v. Para

> .
que um ponto P do espago pertenga d reta r, € necessdrio ¢ suficiente que os vetores AP ¢ v

sejam colineares (Fig. 4.1), i1sto é; *
L
AP = ty ou P-A=tv P

// I
ou;

(X, ¥.Z)=U(%, V1. 21 )t t{a, b, c),

se P(x,¥,2), A(X1,¥1,21) ¢ v=(a,b,c)




Outras Equacoes da Reta

Paramétrica

Simeétrica

Da equagio vetonal da reta r

P=A+tv,
ou;

(\.\'/) |‘;|.’\‘.' /l)."""‘\,
ou, ainda

(X.v,z)=(x; +al,y, +bt,z+cH)
vem

Das equagdes paramétricas (4.2), supondo abe # 0, vem:

t—-\;x' logo:
te 223 p 22X YY) T2
b a b c
(= 272
c




Exemplo L J

Encontre as equacoes da reta, s, que passa pelo ponto A=(-2,3,5)
na direcao do vetorv= (-2, 3, 5)




Equacoes
da Reta
no RZ




) I]rltrmlmr as fiuaqnes da reta que passa pelo ponto A(-2,3,-1) e tem 4 diregdo do

velor 'H —’h .

7)  Estabelecer as equacdes da reta que passa pelos pontos A(1,0,9) ¢ B(4,8,9).




Angulo entre Retas

Sejam as retas r,, que passa pelo ponto A (X, ¥1,2%,) ¢ tem a diregio de um vetor
7. =(ay, by, ¢1), ¢ 1y, que passa pelo ponto A,(Xz, ¥2,2;) e tem a diregio de um vetor
-» ‘
vy =(3,, b,, ¢;) (Fig. 4.7).

Chama-se dngulo de duas retas ry ¢ r, 0 menor angulo de um vetor diretor de r; ede

um vetor diretor de r,. Logo, sendo @ este angulo, tem-se

-’ -’
_ vy val J -
008 0 = ——3——= ,comoaeﬁ'».:Z
{vilivgl

Calcular o dngulo entre as retas

[ x=3+1

s = c ; - B T W
By £V 4 T .




Calcular o dngulo entre as retas
X=3+1

n-{ ¥y=i S
=] -2




Retas Paralelas / Ortogonais

v

» - » . »
A condi¢do de paralelismo das retas r, ¢ r; € a mesma dos vetores v, = (a,,
{3z, by, c3), que definem as diregbes dessas retas, isto €

b|.C,) e

-» £ 4, by _ ¢
Vi = mv, ou: — e T —
a2 b, C2

A condigdo de ortogonalidade das retas r, e r, é a mesma dos vetores v, =Ya,, by, ¢;)

—
e v =(a,, by, c;) que definem as diregdes dessas retas, isto ¢:

- =
Vi . V2 =) ou: aya, fb.bz"’C'Cg:O




Retas Paralelas / Ortogonais L J

Exemplo - Verifique se as retas abaixo sao paralelas ou
ortogonais:




Retas Paralelas / Ortogonais L J

Exemplo — Encontre o valor de “m” para que as retas
sejam paralelas.

x =2 -3t ;
i Fa
nily=-142¢ e 5 XXt 3
z = 4t '




Retas Coplanares

A reta ry, que passa por um ponto A,(X;,¥;,2;) e tem a dire¢io de um vetor
= (a,, by,cy), e areta ry, que passa por um ponlo Aq(xg y;. Z;) ¢ tem a dire¢do de um
vetor v, =(ay, by, ¢y), sfo coplanares se 0s vetores v,, v2 e A A, forem coplanares, isto €,
se for nulo o produto misto (v.,, Va, A,A, (Fig. 4.10):

e ]

8ol Lo ge dy by
(Vi, Va2, A A,) = a; b,
X2-X%1 Ya-¥i




Retas Coplanares L J

Exemplo — Verifiqgue que as retas abaixo sao
coplanares:

X=-2 ¥y 2-35 $Fa .. vy 28




