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Aula 2 
2º Bim.

1. Revisão da aula 3 - (Vetores em R2);

2. Vetores em R3 (V3);

Operações e propriedades;

Produtos: Interpretação;

(Paralel.; Perpendicular.)ismo;



“ GEOMETRIA 
VETORIAL no R3

Tratamento algébrico

3



“
D𝐞𝐬𝐞𝐧𝐡𝐚𝐧𝐝𝐨 𝐯𝐞𝐭𝐨𝐫𝐞𝐬 𝐞𝐦ℝ𝟐e ℝ𝟑

Quantos pontos são necessários?

Quais os procedimentos?

Extra: As Operações são iguais? 

Veja os exemplos e anote



“

5

𝐕𝐞𝐭𝐨𝐫𝐞𝐬 𝐜𝐚𝐧ô𝐧𝐢𝐜𝐨𝐬 𝐞𝐦ℝ𝟑

Ԧ𝒊 = (𝟏, 𝟎, 𝟎);
Ԧ𝒋 = (𝟎, 𝟏, 𝟎);

𝒌 = (𝟎, 𝟎, 𝟏);
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Exemplos

1) Represente os vetores:

𝒂 = 𝟏, 𝟐, −𝟑 ; 𝒃 = −𝟏, 𝟐,−𝟏 ,

𝒄 = −𝟔,−𝟒, 𝟐 ; 𝒔 = 𝟐𝒂 + 𝟐𝒃 −
𝟏

𝟐
𝒄;
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Exemplos

2) Represente os vetores definidos pelos 

pontos:

Pontos: 𝑨 = 𝟏,−𝟐, 𝟐 𝐞 𝑩 = −𝟑, 𝟐, 𝟑 ; 

Dica: Fazer v = B – A e depois desenhar.



“
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Operações entre Vetores no ℝ𝟑

(soma e diferença igual no R2)



“
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Operações entre Vetores no ℝ𝟑

(soma e diferença)

𝒖 + 𝒑 = (𝒙𝒖 + 𝒙𝒑 ,
𝒚𝒖+ 𝒚𝒑 ,

𝒛𝒖+ 𝒛𝒑 )

𝒖 = 𝒙𝒖 ,
𝒚𝒖 , 𝒛𝒖 ; 𝒑 = 𝒙𝒑 , 𝒚𝒑, 𝒛𝒑



“

10

Operações entre Vetores no ℝ𝟑

(mult. por escalar: k)

𝒖 = 𝒙𝒖 ,
𝒚𝒖 ,

𝒛𝒖 ,
; 𝒑 = 𝒙𝒑 ,

𝒚𝒑 ,
𝒛𝒑

𝒌. 𝒖 = (𝒌. 𝒙𝒖, 𝒌. 𝒚𝒖, 𝒌. 𝒛𝒖)

Relembre as propriedades 



11

Exemplos

1) Calcule a soma de vetores:

𝒂 = 𝟏,−𝟐,−𝟒 ; 𝒃 = −𝟏, 𝟑, −𝟏 ,

𝒖 = 𝟐𝒂 + 𝟐𝒃 𝒔 + 𝟐𝒃 −
𝟏

𝟐
𝒂
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Produto entre Vetores no ℝ𝟑

• Produto escalar – o resultado é um escalar 

(número Real)

• Produto Vetorial – o resultado é um vetor

• Produto Misto – junção dos outros dois, o 

resultado é um número Real.



“
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Operações entre Vetores no ℝ𝟐

(produto escalar)

𝒖 ∙ 𝒑 = 𝒙𝒖. 𝒙𝒑+ 𝒚𝒖. 𝒚𝒑+ 𝒛𝒖. 𝒛𝒑

Anote o exemplo a seguir...

𝒖 = 𝒙𝒖 ,
𝒚𝒖 ,

𝒛𝒖 ,
; 𝒑 = 𝒙𝒑 ,

𝒚𝒑 ,
𝒛𝒑
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Exemplos

3) Encontre o produto escalar entre os 

vetores:

𝒂 = 𝟏, 𝟐, −𝟑 𝐞 𝒃 = −𝟐, 𝟏, 𝟐

𝒄 = 𝟏,−𝟐, 𝟎 𝐞 𝒅 = −𝟐, 𝟏,−𝟒



“
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Produto Vetorial em ℝ𝟑

Veja a motivação a seguir...



“
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Produto Vetorial em ℝ𝟑

Anote o exemplo a seguir...
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Exemplos

4) Encontre o produto vetorial entre os 

vetores:

𝒂 = 𝟏, 𝟐, −𝟑 𝐞 𝒃 = −𝟏, 𝟎, 𝟒

𝒄 = 𝟑Ԧ𝒊 − 𝟑𝒌 + Ԧ𝒋 𝐞 𝒅 = −𝟐𝒌 − 𝟑Ԧ𝒋 + 𝟐Ԧ𝒊



“

18

Produto Misto em ℝ𝟑



“
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Produto Misto em ℝ𝟑

Anote o exemplo a seguir...
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Exemplos

5) Encontre o produto misto entre os 

vetores:

𝒂 = 𝟏, 𝟐, −𝟏 ; 𝒃 = 𝟏, 𝟏,−𝟑 𝒆

𝒄 = 𝟐Ԧ𝒊 − 𝟑𝒌 + Ԧ𝒋



“
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Prod. Misto em ℝ𝟑- Paralelepípedo



“
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Prod. Misto em ℝ𝟑- Tetraedro
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Exemplos
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Exemplos

5) Calcule a área do triângulo com 

vértice nos pontos:

𝑨 = 𝟓, 𝟐, 𝟑 , 𝑩 = −𝟐, 𝟎, 𝟒 𝐞 𝑪 = 𝟐,−𝟑,−𝟒
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Exemplos

6) Qual o valor de k para que o triângulo 

ABC seja retângulo em B?

𝑨 = 𝟓, 𝟐, 𝟑 , 𝑩 = −𝟐, 𝒌, 𝟒 𝐞 𝑪 = 𝟐,−𝟑,−𝟒
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𝒗 = < 𝒗 ,𝒗 >

Módulo de um Vetor no ℝ𝟑

𝒗 = 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐
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Operações entre Vetores no ℝ𝟐
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Exemplos

6) Encontre o ângulo entre os vetores:

𝒂 = 𝟏, 𝟐, −𝟑 𝐞 𝒃 = −𝟐, 𝟎, 𝟑

𝒄 = 𝟏,−𝟐, 𝟎 𝐞 𝒅 = −𝟐, 𝟏,−𝟒
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Assista, pause e reflita sobre este vídeo! ☺

Leia o material sugerido (Livro e artigos)! 

Busque mais informações por sua conta!

Faça os exercícios propostos o quanto antes!

Até a próxima 

aula!


