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Aula 2
2° Bim.

. Revisao da aula 3 - (Vetores em R?);
2. Vetores em R3(V3);
Operacoes e propriedades;
Produtos: Interpretacao
(Paralel.; Perpendicular.)ismo;




]

“  GEOMETRIA
VETORIAL no R3

Tratamento algébrico




Desenhando vetores em R%e R°

Quantos pontos sao necessarios?
Quais os procedimentos?

Extra: As OperacOes sao iguais?

Veja 0os exemplos e anote







Exemplos L—.J

1) Represente os vetores:

d=(1,2-3); b=(-1,2-1),

-~ 1
¢ =(-6,-42); s=2a+2b —EZ');




Exemplos

2) Represente os vetores definidos pelos
pontos:

Pontos: A=(1,-2,2)e B =(-3,2,3):

Dica: Fazer v =B — A e depois desenhar.




Operages entre Vetores no R® /||
(soma e diferenca igual no R?)
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OperacGes entre Vetores no R3[| |
(soma e diferenca)

u=(x, y,,2,); P=(%x,,Y,2,)

u"p:(xu xp’yu yp,Zu Zp)




Operages entre Vetores no R® /||
(mult. por escalar: k)

i=(x, ¥, 2,) B=0,,2)

k= (kx,ky,kz)

Relembre as propriedades




Exemplos

1) Calcule a soma de vetores:

d=(1,-2,—4); b=(-1,3-1),




Produto entre Vetores no R3

* Produto escalar — o resultado € um escalar
(numero Real)

* Produto Vetorial — o resultado € um vetor

 Produto Misto —juncao dos outros dois, 0
resultado € um numero Real.



Operages entre Vetores no R* /| |
(produto escalar)

i=(x, ¥, 2,) B=0,,2)

u-p=x,x,+y,y,+2,2,

Anote o exemplo a sequir...




Exemplos

3) Encontre o produto escalar entre os
vetores:

d=(1,2,-3)e b=(-21,2)

¢c=(1,-20e d=(-21,—-4)




Produto Vetorial em R3

- - =+
Dados os vetores u =X, 1+ }i‘lj + z,k e V=Xa1lty, + azk tnmadns nesta ordem,
chama-se produto vetorigl dos vetores u e v e se representa por u % 1.r ao vetor:

UXV=E(Y1Z;-21¥2) 1 = (%23 - 2;%;)j +(X;¥2 -¥1X2) kK

Cada componente deste vetor pode ainda ser expresso na forma de um determinante de
22 ordem:

o ¥ 1 o Xy Z) L ST
uxv= i- j+ k (3.8)
¥z £ X3 23 Xa ¥a

—3 —>

i j k
uxXvsx, ¥y, Z (3.8-1)

Xz ¥2 Iy

Veja a motivacao a seguir...



Produto Vetorial em R3

- . . o . P
Geometricamente, 0 mddulo do produto vetorial dos vetores u ¢ v mede a drea do

paralelogramo ABCD determinado pelos vetores u=AB e v=AC (Fig. 3.10-a).

Anote o exemplo a seguir... O




Exemplos

4) Encontre o produto vetorial entre os
vetores:

d=(1,2,-3)e b=(-1,04)

—

¢=31—3k+j ed=—-2k—3j+2i




Produto Misto em R3
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tomados nesta ordem, chamase produto misto dos vetores u, v e w a0 numero real
u . (v x w). Indica-se o produto misto por (u,v,w). Tendo em vista que:

-
<
"

»
-
<
T

e levando em consideracdo a defini¢do de produto escalar de dois vetores, o valordz u . (v x w)

X2 Zy X2 Y2
+zy

X 23 X3 Y

-




Produto Misto em R3

2 Y 7
I S S
(u,v,w)= X2 Y2 23
X3 Ya 2,
Calcular o produto misto dos vetores ﬁ’= 27+ 3T+ 5?, V= -?0 3_’+ 3k e w= 4;- 3j + 2k
2 3 5
u,v,w)= [-I 3 3| =127

4 -3 2

Anote o exemplo a seqguir...




Exemplos

5) Encontre o produto misto entre os
vetores:

d=(1,2,-1): b=(1,1,-3) e

¢=20—3k+7}




Prod. Misto em R3- Paralelepipedo

Geometricamente, 0 produto misto u.(Vxw)é igual, em médulo, a0 volume do paralele-

. —

— — - e
pipedo de arestas determinadas pelos vetores u = AD,v=ABew~= I\_é (Fig. 3.13-a).
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Prod. Misto em R3- Tetraedro

Todo paralelepipedo ¢ equivalente a dois prismas triangulares iguais. Como todo prisma
triangular equivale a trés pirimides (que no caso sdo tetraedros) de base e altura equivalentes a
base ¢ 4 altura do prisma, o volume de cada uma destas piramides é % do volume do paralelepipedo.

Sendo A, B, C ¢ D quatro pontos do espago, ndo situados num mesmo plano, e trés a trés
pa—y
ndo colineares (Fig. 3.13-b), as arestas do paralelepipedo sdo determinadas pelos vetores AB,
AC ¢ AD e, portanto, o volume do tetraedro ABCD é: = 1" o e
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Exemplos

. > -
Dados os vetores u = (x, 5, 0), v =(3, -2, Dew=(1, 1. -1), calcular o valor de x
- -

-

para que o volume do paralelepipedo determinado por u, v ¢ w seja 24 uv. (unidades de
volume).

Calcular o volume do tetraedro cujos vértices sdo: A(l, 2, 1), B(7,4,3), C(4,6,2) ¢
D3, 3, 3). o e




Exemplos

5) Calcule a area do triangulo com
Vértice nos pontos:

A=(523),B=(-204)eC=(2-3 —4)




Exemplos

6) Qual o valor de k para que o triangulo
ABC sejaretangulo em B?

A=(523),B=(-2k4)eC=(2-3,—4)




Médulo de um Vetor no R3 L}

\ D =<V, >

v =\/x2+y2+zz




Operacdes entre Vetores no R* || |

ANGULO ENTRE DOIS VETORES

Como: 171—: = |I7' ‘1—:’ COS 9

—_— ==

uy
gzl

Temos : COS 0 —




Exemplos

6) Encontre o angulo entre os vetores:
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Até a proxima
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Assista, pause e reflita sobre este video! ©

Leia o material sugerido (Livro e artigos)!

Busque mais informagées por sua conta!
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\ Faca os exercicios propostos o quanto antes!
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