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Vetores parte geral:

Reta Orientada — Eixo
Uma reta r é orientada quando se fixa nela um sentido de percurso, considerado positivo

e indicado por uma seta

O sentido oposto é negativo. Uma reta orientada é denominada eixo.

Segmento Orientado

Um segmento orientado é determinado por um par ordenado de pontos, o primeiro chamado
origem do segmento, o segundo chamado extremidade.

O segmento orientado de origem A e extremidade B serd representado por AB e, geome-
tricamente, indicado por uma seta que caracteriza visualmente o sentido do segmento (Fig. 1.2-a).

,




Vetores parte geral:

Segmentos Equipolentes
Dois segmentos orientados AB e CD sdo equipolentes quando tém a mesma dire¢do, o

mesmo sentido ¢ 0 mesmo comprimento (Figs. 1 .3-a ¢ 1.3-b).

Se os segmentos AB e CD nao pertencem a mesma reta. Fig. 1 .3-b, para que AB seja

equipolente a CD & necessdrio que AB//CD ¢ AC/BD, isto ¢, ABCD deve ser um paralelogramo.

D B D
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‘ a) Dois segmentos nulos sdo sempre equipolentes. |

b} A equipoléncia dos segmentos AB e CD é representada por
AB ~ CD




Vetores parte geral:

Propriedades da Equipoléncia
[) AB ~AB (reflexiva).
I1) Se AB~CD, CD ~AB (simétrica).

111) Se AB~CD e CD ~EF, AB ~EF (transitiva).
IV) Dado um segmento orientado AB e um ponto C, existe um uUnico ponto D tal que
AB ~CD,

DEFINICAO DE VETORES

Vetor determinado por um segmento orientado AB ¢é o conjunto de todos os segmentos

orientados equipolentes a AB (Fig. 1.4-a).

- - '-" " - . -
Se indicarmos com v este conjunto, simbolicamente
poderemos escrever: v = {XY/XY ~AB}




Vetores parte geral:

1.4.1 Vetores lguais

—_

Dois vetores AB e CD sdo iguais se, e somente s, AB ~CD.

1.4.2 Vetor Nulo

Os segmentos nulos, por serem equipolentes entre si, determinam um unico vetor, chamado
-

vetor nulo ou vetor zero, e que é indicado por 0.

1.4.3 Vetores Opostos

—

. —— — A
Dado um vetor v = AB. o vetor BA éoopostode AB ese indica por -AB ou por -v.

1.45 Versor
_} w
Versor de um vetor ndo nulo v € o vetor unitdrio de mesma diregio e mesmo sentido

—*

de v.




Vetores parte geral:

1.4.6 Vetores Colineares

an

-
Dois vetores u e v sdo colineares se tiverem a mesma direcio. Em outras palavras:

— --

u e v sdo colineares se tiverem representantes AB e CD pertencentes a uma mesma reta ou

a retas paralelas (Fig. 1.4-c).




Vetores parte geral:

1.4.7 Vetores Coplanares

> —

—
Se os vetores ndo nulos u,v e w (o nimero de vetores ndo importa) possuem represen-

tantes AB, CD e EF pertencentes a um mesmo plano n (Fig. 1.4-d), diz-se que eles sio
coplanares.




Vetores parte geral: OPERACOES

1.5.1 Adig¢ado de Vetores

—» -
Sejam os vetores u e v representados pelos segmentos orientados AB e BC (Fig. 1.5-a).




Propriedades da soma

Propriedades da adi¢do

— —p
=Y

[) Comutativa: u +v =V
II) Associativa: (u +v)+
1) Existe um sévetor nulo

- =p = - >

v+0=04+Vv =V

— .
u

—

que para todo o vetor v se tem:

+

. - —» -
w=u+(v +w)
—-’

0 tal

t

—> - -
IV) Qualquer que seja o vetor Vv, existe um s6 vetor -v (vetor oposto de V) tal que

- - - >

v +(-;")=-\' +v =0.

—r

- -
Chama-se diferenca de dois vetores u ¢ Vv, € 5€ representa por /, ao vetor

B +(-v).




Soma X Subtracao de vetores L J

U—D=1u+(—D) U—U=7+ (—U)
Vs

N
/ % A

<l




Regra do Paralelogramo




Vetores parte geral: OPERACOES

1.5.3 Multiplicagao por um Numero Rea
— -
Dado um vetor v # 0 e um namero real k # 0, chama-se produto do nt

imero real k pelo

o - -
yetor v o vetor p = kv, tal que:
: . - -
a) modulo: |pl = |kv| = [klIvl;

b) dire¢do: amesmade V;
o mesmo de v se k>0, e contrdrio ao de v se k<0 (Fig. 1.5-d).

¢) sentido:




Vetores parte geral: OPERACOES

1.7 Angulo de Dois Vetores

) é o angulo ¢ formado pelas semi-

-~ - _* —’ - .
O dngulo de dois vetores u € v nio nulos (Fig. 1.7-a

retas OA ¢ OB (Fig. 1.7-b)e talque 0<f sm.




Desenhando vetores em R%e R°

Quantos pontos sao necessarios?

7 |
Quais os procedimentos?

Extra: As Operacoes sao iguais?

Veja 0os exemplos e anote




VETOR DEFINIDO POR DOIS PONTOS — R?

Podemos determinar as coordenadas um vetor, a partir de dois
pontos A(X,, ¥,) € B(xg, y¥g), da seguinte forma:

y

N

B
! / Feam=R-A
v
A —
Ya V=(XB-XA! yB-yA)
X A X




Operages entre Vetores no R* /| |
(soma e diferenca)

//+ i4b+¢=

R=A+B+C
B
e
lc




Operages entre Vetores no R* /| |
(soma e diferenca)

ﬁ) (xu' yu); I_’) — (xp’ yp)

u+p=(x,+x,y,ty,)




Operagdes entre Vetores no R [ ]
(mult. Por escalar)

u=(x,y,); p=(x,y,)

ku=(kx,kvy,)

Relembre as propriedades




Exemplos

1) Represente os vetores:

d=(1,2); b=(2-1)

(]




Exemplos

2) Represente os vetores definidos pelos
pontos:

Pontos: A=(1,-2);B=(2,4);C=(-3,1)e
Vetores: v = AB,m = BA, n = 2(AC — BC)




Produto entre Vetores no R?

* Produto escalar — o resultado € um escalar
(numero Real)

* Produto Vetorial — o resultado € um vetor



Operages entre Vetores no R* /| |
(produto escalar)

Uu=(x,y,); DP=x,¥y,)

U'P=X,.X,+Y, Y,

Anote o exemplo a sequir...




Exemplos

5) Calcule o produto escalar entre os
vetores:

d=(1,2)e b=(2,-3)

¢c=1,-2)ed=(-21)




Operacdes entre Vetores no R?

Modulo de um Vetor

D =<V D>

T —_—— "




Operacdes entre Vetores no R* || |

ANGULO ENTRE DOIS VETORES

Como: 171—: = |I7' ‘1—:’ COS 9

—_— ==

uy
gzl

Temos : COS 0 —




Exemplos

1) Desenhe os vetores, encontre a norma de
cada e o angulo entres eles.

d=(1,2); b=(2-3),




Até a proxima
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Assista, pause e reflita sobre este video! ©
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Leia o material sugerido (Livro e artigos)!

Busque mais informagées por sua conta!
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\ Faca os exercicios propostos o quanto antes!
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